
---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------

Seminar in Mathematics Education แนะนําวารสาร Educational Studies in Mathematics (ESM)

2010.04.02 โดย นายสัมพันธ  ถิ่นเวียงทอง ป. เอก รุนท่ี 1

---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------

Reference: Educational Studies in Mathematics (ESM) Vol. 9, No. 4/ November, 1978

เอกสารน้ีขอสงวนสิทธิ์เพ่ือการสัมมนาสาขาวิชาคณิตศาสตรศึกษาเทาน้ัน

1

Editor Han Freudenthal

Publisher D. REIDEL PUBLISHINNG COMPANY

Pages 419-500

Donated by Emeritus Professor Dr. Alan J. Bishop, Monash University, Australia

แหลงสืบคนเพิ่มเติม หองสมุดจีน แบร่ี คณะศึกษาศาสตร มหาวิทยาลัยขอนแกน

ชวงที่ 1 บทความในเลม / ชื่อผูแตง 

วารสาร Educational Studies in Mathematics Volume 9, Number 4 มี 7 บทความ ดงัน้ี

1) Teaching mathematics and statistics to adults who are keen on psychology (การสอนคณิตศาสตรและสถติิสําหรับผูใหญ

ท่ีเฉลียวฉลาดในทางจิตวิทยา) /โดย A. Vidal-Madjar

2) One third cherokee: Problem solving, teaching, and intuition (หน่ึงในสามของ Cherokee: การแกปญหา การสอน และการ

หยั่งรูท่ีเกดิขึ้นในใจ) /โดย Stephen I. Brown and Gerald R. Rising

3) Insight and intuition in mathematics (ความเขาใจถองแทและการหยั่งรูท่ีเกิดขึ้นในใจในคณิตศาสตร) /โดย I. D. MacDonald

4) Some comments on MacDonald's paper (ขอเสนอแนะบางประการตอบทความของ MacDonald) /โดย Brian Griffiths

5) Mathematical induction in the classroom: Didactical and mathematical issues (การอุปนับเชิงคณิตศาสตรในชั้นเรียน:

ประเด็นดานการสอนและดานคณิตศาสตร) /โดย Shmuel Avital and Shlomo Libeskind

6) Quelques difficultes en mathematique et leur perception par les eleves en classe de troisieme dans l'enseignement

secondaire a Dakar /โดย M. Vandewiele and W. D'Hondt

7) Observation du mathematicien: Aide a l'enseignement et a la Demonstration Automatique de Theoremes /โดย 

Dominique Pastre

ชวงที่ 2 บทความที่เลอืกศึกษา
Insight and intuition in mathematics /โดย I. D. MacDonald

คณิตศาสตรในฐานะท่ีเปนรายวชิาท่ีมชีีวติไดถูกทําใหมีระบบดังเชนความคดิรวบยอดตอไปน้ี

UNDERSTANDING –INSIGHT –INTUITION.

มีความคดิรวบยอดเชิงจิตวิทยา และมีกลุมท่ีควบคูกันไปอยางไมชัดเจนของความคดิรวบยอดเชิงเมตะฟสิกส กับระบบท่ีเปน

ทางการของคณิตศาสตรมากกวาแนวคดิท่ีมีความยดืหยุน ดังน้ี:

GENERALISATION – ABSTRACTION – AXIOMATISATION.

ความคิดรวบยอดท้ังหกประการน้ีอาจจะถูกพิจารณาในฐานะท่ีเปนแงมุมของความคิดรวบยอดอีกอันหน่ึง คือ:

MEANING.
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ความคิดบางอยางเกี่ยวกับ insight และ intuition ถูกกําหนดโดย Griffiths ในบทความซึ่งเราควรจะอางถงึในบรรณนานุกรม [G] ใน

บทความน้ี เราควรจะอภิปรายถงึขอเสนอแนะของ Griffiths เกี่ยวกับ insight และ intuition มันจะไดรับการพิจารณาในสวนท่ีเปน

การสรุปของเราท่ีแตกตางจากของเขาในประเด็นตางๆ ท่ีมีนัยสําคญั

ตัวอยางของความเขาใจอยางถองแท (insight)

เน่ืองจากการกลาวถงึคาํนิยามตรงๆ ของ insight เปนส่ิงท่ีถูกหลบเล่ียงในบทความของ Griffiths [G] การอภิปรายอาศยัตวัอยางท่ี

แนชัดหรือการใหตวัอยางเพ่ือแสดง เราเร่ิมตนโดยการพิจารณาตวัอยางเหลาน้ีหลายคร้ัง เรานําตวัอยางของ Griffiths มานําเสนออีก

คร้ัง และเพ่ิมเติมขอเสนอแนะบางอยางเขาไป

(1) “ถานักเรียนเรียนรายวิชา transfinite arithmetic และไมสามารถเร่ิมตนทําความเขาใจวา ทฤษฎีชวยใหเขาอธิบายวาทําไม 

3+5=8 ไดอยางไร แลวละก็ การเรียนของเขาทําใหเขาไมเกิดความเขาใจอยางถองแท (insight)”

(2) “นักเรียนผูซึง่ถูกสอนใหหาอนุพันธของฟงกชัน และเขยีนการหาอนุพันธของ arc sin (1+x2) โดยไมมีการอธิบายตอ ถือวา

ไมมีความเขาใจอยางถองแท (insight) ในสาระเร่ืองการหาอนุพันธของฟงกชัน” (ขอเสนอแนะ. เราอยากเสนอแนะวา 

นักเรียนผูซึง่เขียน arc sin (1+x2) เทาน้ัน โดยไมมีการอธิบายตอ เขาไมมคีวามเขาใจอยางถองแทเลย– ยังไมตองไปพูดถึง

เร่ืองการหาอนุพันธ)

(3) “Herstein อางอิงกรณีของนักศกึษา Ph.D. ผูซึ่งชํานาญทฤษฎีเชงิสเปกตรัม (spectral theorem) สําหรับตัวดําเนินการ

ปกติและปริภูมิของฮิลเบิอรต (Hilbert Space) แตนักศกึษาน้ันก็ไมสามารถทําใหมันงายขึ้นโดยอยูในรูป Hermitian form

ได แสดงวานักศึกษาไมไดเขาใจอยางถองแท” (ขอเสนอแนะ. ทํานองเดยีวกับตัวอยางท่ี (1) รวมท้ังแนวคดิท่ีวาความเขาใจ

อยางถองแทในทฤษฎีอาจจะสรางขึ้นมาจากกรณีพิเศษและตัวอยางงายๆ)

โมเดล (Models)

Griffiths ([G], p. 156) ไดกลาวไวอยางนาสนใจ (ตั้งใจท่ีจะบรรยายในฐานะท่ีเปนสมมตฐิาน) เราควรจะอางถึงการ

อภิปรายในฐานะท่ีเปน GRIFFITHS’ SUGGESTION. การนํา “Insight” เขามาเปนทฤษฎีทางคณิตศาสตรดูเหมือนจะเกี่ยวของกับ

การทําใหเปนความจริง (realization) ท่ีวาทฤษฎีน้ันมีโมเดลในทาง physics, geometry หรือ สวนของคณิตศาสตรท่ีคุนเคยหรือ

สามารถเขาถึงได

ปญหาเกี่ยวกบัโมเดล

ปญหา: คุณจะสามารถบอกไดอยางไรวาโมเดลน้ันเปนโมเดลท่ีด?ี

น่ีเปนหัวใจของสาระ การไมอภิปรายเกี่ยวกับ insight และ intuition จะมีความหมายมากในการท่ีไมมีคําตอบของปญหา 

เพราะวา โมเดลไมไดเปนสวนของทฤษฎีท่ีเปนทางการ ทฤษฎีน้ันไมสามารถบอกเราไดวา โมเดลน้ันดีหรือไม ดังน้ัน ปญหาจงึไมได

อยูในเชิงคณิตศาสตร มันเกี่ยวของกับเหตุการณในสมองและมันอยูในสาขาวชิาดาน metaphysics และ psychology

ขอสรุปบางประการ

เราควรมองใหแตกตางจาก Griffiths เราชีว้าขอเสนอของ Griffiths ไมเหมาะสม เราสามารถนิยาม insight วาเปน ความ

เขาใจทฤษฎีท่ีใหมาโดยโมเดลในทาง physics, geometry หรือสวนของคณิตศาสตรท่ีคุนเคยหรือสามารถเขาถงึได 

สรุป

ผูเขียนพยายามโตแยงวาขอสรุปของ Griffiths ไมถูกตอง โดยเฉพาะอยางยิง่ขอเสนอแนะเกี่ยวกับมุมมองท่ีมีตอ insight

ปญหาเกีย่วกับความดีงามของโมเดลท่ีเรียกรองใหมีการใชความคิดรวบยอดเกี่ยวกับการทําใหเปนนามธรรม สวน intuition และ 

intuitively obvious ไมจําเปนตองเชื่อมโยงกับโมเดล ดงัตัวอยางท่ี Poincare’ ไดแสดงไว


